2.5 PROBLEMAS DE RECAPITULACION

4" EJERCICIO RESUELTO

En el tridngulo de vértices A (=2,2), B(6,0) y C (2, —4). halla el circuncentro.

] Resotucion
} ‘ El circuncentro es ¢l punto donde se cortan las mediatrices (recta per-
A-2, 2 : i
pendicular a un lado en su punto medio).

- |\
v 0, . B0
\ ! ® Mediatriz de AB:
Punto medio de AB: M (2, 1)
Pendicttede AB = ——a= 2 =
6+2

Pendiente mediatriz: m’ =4

Ecuacién: y=1+4((x-2) — )y=dx-

® Mediatriz de AC:

/ -2 _-3 o L G e S 2.
N0, -1) My = 512 - 2 - m'= 3 Ecuacion: ) 1+ 3 iy
y=4x=7 9 1
e Punto de corte de las mediatrices 2 L 7=<0 y= =
Y= x- »
(9 1 3
Circuncentro: O (_..., —,—)
S D
o En el tridngulo del cjercicio anterior, halla:
i b) Elingulo A.

a) La ccuacion de la mediana que pane de

alturas). d) El drea.

¢) El ontocentro (punto de corte de las

2, y=2 y S5x-2y-10=0, halla sus vértices

o En el wriangulo determinado por las rectas )= X%
y su dred.

4 (~1,~1), B(4,3) ) (5, =2), escribe la ecuacion de dos de sus

Dade ¢l triangulo de vertiees

L erseccian (hancentro).
medianas y halla su punto de interseccion (harice
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, . , L0
o ) Determina el punto de cone b de Tvecte v 3= 00y Bpec i goe pasa o A0 Dy e o)
1) Desde A waza una perpendiculae a8y halla el panto de cortey 20 com el ege e vrdenidis

<) Caleula el drea del tidngulo Bcn

Los puntos A0, 9), B=3, 1Dy 2 -2 son vertioes de un patalclopgromo del coal AH y N
son lados conscecutivos, Caleula Las coordenadas del cuaarto vertice, 1,y ol perimetroy drea del pa
talelogramo.,

Dados los puntos o (=1, 2), I3 (=2, -3) VoG D compruehi que;
O ABC es un wiangulo rectingulo isosceles,

D) La altura relativa ala hipotenusa es igual e mitad de B hipotenusa

Los puntos A4 (2, 1), B(4,06), C(=1,4) y D3 ~1) son los cuatro vertees de an rombo, Pruch (que
a) Los cuatro lados son iguales.
b) Los lados opuestos son paralelos.,

¢) Las diagonales son perpendiculares y se cortan en su punto medio,

o Calcula el valor de & para que las rectas 2 2y 4+ YO, 8 =3y a 7w

i ' ’-’ L’ i N T - d o
sen por el mismo punto, Y VHye]l e pa

i 1 1
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&> EJERCICIO RESUELTO

i—

-

Determina el punto P simétrico e P (3, =2) respecto de la rect 2 +8=0.
o ! *la recta r:2x —y + 8= 0.

» ‘ Resotucion
ta ‘ | | o P, .
s f | 1] Fenemos que hallar Q punto medio entre P2y P
i o | M o iri ] .
;i | \‘ LT Para ello caleulamos la recta perpendicular, s, a o desde Py
—:r =T F———— el punto de corte de s y r
| | ! [y w": | )
ot tt ‘ ® Pendiente de o= 2. pendiente de s m'r—-——;_—
Ecuacion de s y=-2- %_(.\,_ 3) o x+2p+1=0
2x—p+ 8= 17 6
* Punto Q { ) Q(—— —’)
¢ X+2y+1=0 912 5
. N : — ) : —4¢ 9
Q punto medio de PP — 2 t3 =17 -2 _ 6 - -9 22
2 5 4 5 5§55

o Halla el punto simétrico del origen de coordenadas respecto de la recta 1 2x—y + 8 = 0.

@ Determina el punto simétrico de P (3, =2) respecto de la bisectriz del primer cuadrante.

o JEE & o3 P—— le larecta r2v—y+8=0
i > |a recta 8 Gtrica de s:x =y =0, respecto de A 52Kyt .
0 Halla la ecuacion de la recta s, sim

tambicn d 8"

de ry s pertenece
wat de s, porejemplo (0, 0).

L punto de corte ;
Halla ef simétrico de otro punto cuealquic

_3=0, halla @y b de modo ques

aclé e 4+ by
® Dada la recta r de ecuacion X5

p e ] =),
y sl |);u;|lu|u a 2x-r-1

ar pase por (a, b 2v-y—-1=0.

rpendicular
b) r pase por (1, 1)y setpPe ERREs

o
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< > EJERCICIO RESUELTO

b

———

Determina el punto de la recta r: Y =-3x+2 que equidista de los puntos A (5, 1) y i (3, -2).

1 | . Resotucion
T P pertencce a r, porello b= =34+ 2,

L P = PB] S VG-t A - =VB- a2t —
'; - da+6h-13=0

1 T(ll.b);

1
h=-3aq+2 a=

- 14 - I)(_—l_ i)
da+6b-13=0 b=£ 14° 14
14

bt Punto I’{

Halla el punto € de la recta 7 4x — 8y +7 =0 que determina un tridn

gulo isosceles con los pun-
tos 42, 1) y B(1,-3), enel que 4B es el lado desigual,

® Halla un punto P de la recta x =y, cuya distancia a la recta x + 2y -2 =0 sea igual a Vs,

Los puntos P (=1, 1) y Q (1, 3) son los extremos de un cate

to de un tridngulo rectingulo en Q.
Calcula ¢l otro vértice, R, sabiendo que estd en el gje de

abcisas.
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Comprucha que los puntos A (<3, 1), B (=1, -3), C(1.5) y D(5.3) sonlos vérices de un tra-

pedio cuyas bases son AC y By halla su drea.

® Dadas las rectas - 3x+ y—6=0 y s:ax+2y+5=0, calcula el valor de a paraque 7y s for-
men un angulo de 45°,

Dado ¢l triangulo de vértices A (=1, 4), B(2,7), halla el vértice €. sabiendo que esti en el gje de
abscisas y que la altura trazada desde € a AB mide 3V2.

@ Halla las ccuaciones de las rectas que pasan por el punto A (3, -2) vy determinan con la recta

2x — 3y + 4 = 0 un dngulo cuyi tangente ¢ igual a —

l..‘{m

Halla la recta que pasa por el punto de cone de lasrectas - X+ 4y -18=0 y s x+ 2y-2=0,

de manera que su distancia al origen de coordenadas es igual a 2,

Lo puntos A (=3 =2) y €12, 1) son vértces de un rombo, que tiene el vénice B en el ¢ de or

denadas Flalla los vénices By D oyelirea del rombao
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1 2Py xX—0y—-6=0

b) A = 42° 16' 25"

—) Area = 28 ;2

15

2
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0 Qe+ Ty-10=0; Ov- 4y-24=0;

Av=-1y-8=0; ¢ (83 M

Pagina 28

O A3 D
b) y=x=-2: D, -2
¢) Area =9

© D5, 2 perimetro = 2(5 + V39): Area ~ 29

o - .
0 ADAB-AC=0, |4AB| = HCI
b) @ =2\13

) h=V13

@ =129
h):l-[;-f;(:'

VACBC=0; M(1/2.5/2)

O k=1
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o o(-£.2)

L yPrag e

'i‘ ) a=6, b= -3
b e be=2
Pégina 30

G Pz

O C-2 -1/8)
$ reL-n QOB

$ RH.O
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— 3 — .
W AC - <BD. Area = 30
¢' a=—% a=1

¢ CcA,0; C(-11.0)

wr=-2-L_3 r=—2——m(x—5)
. 16 - 4

f = “_i - » = ﬁ_.i & s
9 ry=8 12(.\‘+1~D. ¥y=8 y x+ 1%

@ B0, —/3% D(-1. 13, Area=173
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L | VIR T SN
b) e+ 14y + 5= g

€) Tx+Sy+6=9

125 b: x-y-15=9

by Tx+Tye3=g

2y - ().y.. 3=9

0 v + 5}'—1(’)=0; W+ 3p e g = {)
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BHrs 4oy gl

si.\‘:&’.faq
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