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- En x = -1:

b21f

b21bxxlímxflím

3aaxx2límxflím

2

1x1x

23

1x1x

Para que sea continua en x = -1, ha de ser a -3 = 2 - b.

- En x = 1:

a1f

aaxlímxflím

2b1bxxlímxflím

1x1x

2

1x1x

Para que sea continua en x = 1, ha de ser a = b + 2.

Uniendo las dos condiciones anteriores, f (x) será continua si:

2

3
b

2

7
a

2ba

b23a

EJERCICIO 15 : Halla el valor de k para que la siguiente función sea continua en x = 2:

2si

2si
88144

48113
23

23

xk

x
xxx

xxx

xf

Solución:
Para que f (x) sea continua en x = 2, ha de tenerse que: 2fxf

2x
lím

10

7

24

13

242

132

88144

48113
22

2

223

23

22 x

x
lím

xx

xx
lím

xxx

xxx
límxflím

xxxx

f (2) = k

10

7
:serdehatanto,Por k

ASÍNTOTAS

EJERCICIO 16 : Calcula el límite de la siguiente función en el punto x 3 y estudia su

comportamiento por la izquierda y por la derecha:
3

1

x
xf

Solución: 303 xx

Calculamos los límites laterales:

3

1

3

1

33 x
lim

x
lim

xx 3

EJERCICIO 17 : Calcula el siguiente límite y estudia el comportamiento de la función a la izquierda y

a la derecha de x 3:
9

1
23 x

lim
x
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Solución:
33

1

9

1
323 xx

lim
x

lim
xx

Calculamos los límites laterales:

9

1

9

1
2323 x

lim
x

lim
xx

3

EJERCICIO 18 : Calcula el siguiente límite y estudia el comportamiento de la función por la izquierda

y por la derecha de x 0:
xx

x
lim
x 2

12
20

Solución:
2

12

2

12
020 xx

x
lim

xx

x
lim

xx

Calculamos los límites laterales:

xx

x
lim

xx

x
lim

xx 2

12

2

12
2020

EJERCICIO 19 : Calcula el siguiente límite y estudia el comportamiento de la función por la izquierda

y por la derecha de x 2:
22 2

1

x

x
lim
x

Solución:

222222 2

1

2

1

2

1

x

x
lim

x

x
lim

x

x
lim

xxx

2

EJERCICIO 20 : 2.en)(delímiteelcalcula,
65

1
funciónlaDada

2
xxf

xx

x
xf Representa

la información que obtengas.

Solución:
32

1

65

1
2 xx

x

xx

x

Calculamos los límites laterales:

65

1

32

1
222 xx

x
lim

xx

x
lim

xx
2

EJERCICIO 21 : Halla las asíntotas verticales de las siguientes funciones y sitúa las curvas respecto
a ellas:

a)
1

12
2x

x
xf b)

12

1
2 xx

xf

Solución:

a) .1;1012 xxx Las asíntotas verticales son x 1 y x 1.

Posición de la curva respecto a ellas:

1

12

11

12
211 x

x
lim

xx

x
lim

xx

1

12

1

12
2121 x

x
lim

x

x
lim

xx

11

b) 10122 xxx Solo tiene una asíntota vertical: x 1



Tema 5 – Límites y Continuidad – Matemáticas CCSSII – 2º Bachillerato 14

Posición de la curva respecto a la asíntota:

22 1

1

12

1

xxx

2121 1

1

1

1

x
lim

x
lim

xx

1

EJERCICIO 22 : Halla las ramas infinitas de las siguientes funciones y representa los resultados
obtenidos:

a) x
xx

xf 2
23

23

b) 33 xxf c)
2

41

x

x
xf d)

x

xx
xf

1

2 3

Solución:

a)

x
xx

lim

x
xx

lim

x

x

2
23

2
23

23

23

b) 33 33 xlimxlim
xx

c)

2

4

2

4

1

1

x

x
lim

x

x
lim

x

x

d)

x

xx
lim

x

xx
lim

x

x

1

2

1

2

3

3

EJERCICIO 23 : funcionessiguienteslasdecuandoinfinitas,ramaslasHalla ,x y representa

la información que obtengas: 42a) xxf 2b) xxxf

Solución:
42a) xlim

x

2) xxlimb
x

EJERCICIO 24 : ,xcuandoinfinitas,ramaslasHalla de las siguientes funciones y representa

los resultados que obtengas: 31a) xxf xxxf 2b)

Solución:
31a) xlim

x
xxlim

x

2b)
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EJERCICIO 25 : Calcular las asíntotas horizontales de estas funciones y representa los resultados
que obtengas:

a)
1

12
2

2

x

x
xf b)

22

1
2x

x
xf

Solución:

a)
2)100(f

2)100(f
2y.V.A

2
1x

1x2
lim

2
1x

1x2
lim

2

2

x

2

2

x

2

b)
0)100(f

0)100(f
0y.V.A

0
2x2

1x
lim

0
2x2

1x
lim

2x

2x

EJERCICIO 26 : Las siguientes funciones tienen una asíntota oblicua. Hállala y sitúa las curvas
respecto a ellas:

a)
1

22

x

xx
xf b)

1

2
2

3

x

x
xf

Solución: y = mx + n

a) 1xy

1
1

1

1x

x
lim

1x

xxx2x
limx.1

1x

x2x
limmx)x(flimn

1
xx

x2x
lim

x
1x

x2x

lim
x

)x(f
limm

x

22

x

2

xx

2

2

x

2

xx

1xy:oblicuaAsíntota
)100(tsinA)100(f

)100(tsinA)100(f

1

1

y x+= 1

b) x2y

0
1x

x2
lim

1x

x2x2x2
limx.2

1x

x2
limmx)x(flimn

2
xx

x2
lim

x
1x

x2

lim
x

)x(f
limm

2x2

33

x2

3

xx

3

3

x

2

3

xx

xy 2:oblicuaAsíntota

)100(tsinA)100(f

)100(tsinA)100(f
2

1
y=2x
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EJERCICIO 27 : Halla las asíntotas de las siguientes funciones y sitúa las curvas respecto a ellas:

a)
1

12
2

2

x

x
xf b)

2

2 3

x

xx
xf

Solución:
a)

Asíntotas verticales: Puntos que anulan el denominador: x2 – 1 = 0 x = 1

x =

1x

1x2
lim

;
1x

1x2
lim

2

2

1x

2

2

1x
x = 1

1x

1x2
lim

;
1x

1x2
lim

2

2

1x

2

2

1x

Asíntota horizontal:

2
1

12

2
1

12

2

2

2

2

x

x
lim

x

x
lim

x

x
y = 2

2)100(f

2)100(f

Representación:

b)
Asíntota vertical: Puntos que anulan el denominador x2 = 0 x 0

x

3x
lim

x

3x
lim

x

3x
lim

x

3xx
lim

x

x3x
lim

0x

0x

0x20x2

2

0x

Asíntota horizontal:

1
x

x3x
lim

1
x

x3x
lim

2

2

x

2

2

x
y = 1

1)100(f

1)100(f

Representación:


