1.2 DERIVADA EN UN PUNTO POR PASO AL LIMITE. FUNCION DERIVADA

¢ Dada una funcién, y = f(x), y un punto, (a, f(a)), se define la derivadade f(x) en x=a
como;

L@ = lim L[ (@

x—a X—a

e Si|l- 9 PP :
Sillamamos x—a = h, entonces la definicién queda asi:

[ (@) = lim [Ga+h)-f(a)
h

h-0

® /' (a) esla pendiente de la recta tangente a f(x) en el
punto (a, f(a)) y mide el crecimiento de la funcién en
€se punto.

<" EJERCICIO RESUELTO

Halla, a partir de la definicion, la derivada de cada una de estas funciones en el punto de

abscisa x =1:

2
a) f(x)=2x" -1 b) g(x) = ~+1
RESOLUCION
2_1-1 . 2(1+h?2+2n)-1-1
, _fa+b-f@ _ . @O+w2-D-1 _,
D F W =1112—7»710 h hh—’)no h b0 h
- I 2+2h*+4h-2 _ lim 2h?+4h _ Iim h@h+4 _ lim (2h + 4) = 4
—hl_i;ﬂo h h—0 h h—>0 h h—0
Por tanto: f (1) =4
2 4 h22 -1
. g(+h-g® _ . QW+l . n¥eE
b g’ (D = fim = S h hoo  h
2-h-2 -h .
h+2 _ g _h+2 _ Ny ——
=lim —— = h”_’Z’o h h"f‘o hh+2) hl—% h+2 2

Por tanto: g' (1) = >

Scanned by CamScanner



v OO = a2 + 3v en el punto de abscisa
0 Halla, a partie de ta definicion, L dedvada de A0 = 0=+ Qv en ¢l punto de abscisa x = 2,

N rando L delinicion. W derivada de £ = 2v =" en los puntos de abscisas 0 pi,
Halla, ulin J

7

0 Aakanla, a partie de ladefinicion, la dervada de £ = —’\:' en los puntos de abscisa 1y 2,

en el punto (-1, D,

o Obten, a partir de la definicion, la derivada de la funcion /7 () = —+2

s . . . . . 4x+ 1
o Caleula, nalizando la definicion de derivada, el valor de /7 (1), siendo f(x0) = T

o Halla la pendiente de I recta tangente a la funcion £ = 3 =7 en el punto (1, 2).

0 Dada la funcion S0 = x7 - 1

Q) Calcula TV [2, 2+ hl.
D) Halla Zim (TOVAML {2, 2+ h).
h =0

) Qué relacion hay entre este limite v /7 (2)?

L siguiente grifica corresponde a la funcion y = £(). A partir de ella, cal-
cula las derivadas que se indican: 3

\
QS =D { \
l“_f“ Q) iz 1 \:
NFAEY

Halla, a partir de la definicién, 1a derivada de  £(x 2
o p a definicion, la derivada de SO =x% enel punto de abscisa x = a.

> ]
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Funcidén derivada:

Lamames funcién derivada de J (o simplemente derivada de f) a la funcién:

Pl I flx+h)-f(x)
3 h—-0 h

< EJERCICIO RESUELTO

@) Halla, a partir de la definicién, la derivada de f(x)=x2-3x+1

b) Caleula f(0). £ (-1). £'(2) y £ (1.5).

D Ay = e LT -F() . (x+hP-3x+h+1-(2-3x+1)
V=0 ———— L =y =
h—0 h h—0 h
=+ hli v 24 2R 3 I
e D+ 2xh—3x—3h+1-a"+3r-1 _ hth +2x-3) -
dim - = Iim ( 3 _ Iim (h+2x-3)=2x-3
LR h h—0 h h—0
D) Como va tenemos ;7 (&), los resultados son inmediatos:

@ Hzlla 2 partir de la definicidn, la derivada de las siguientes funciones:

a) flx)=3x+1 - =

JGE

2

O f ==X f@=
=
=
)=
=

=

N

=

)

D fe=— [ =

=

)

@
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