ANALITICA
210 CONTINUIDAD DE FUNCIONES A PARTIR DE SU EXPRESION

mo estudiar la continuidad d.c
e mismo estudio

3 una funcién a partir de su grificy
. dgina 24 recordibamos cO a partir de su expresion analit
E: lcitgdf;;‘rlmdo recordaremos como hacer est : [;(c) P alitica,
e Una funcién f(x) es continuaen X =¢ cuando xlf_’m‘_ S : |
e Todas las funciones definidas por expresiones analiticas elementales son continuas en todos los
puntos en los que estin definidas. ,
« Tipos de discontinuidad en un punto: (revisa la pigina 24)

@ Si alguno de los limites laterales (o los dos) son infinitos:

lim  f(x) =+ y/o lim . Sf(x) =t o, entonces:
x—>a x—a

= i alen x=a).
Sf(x) tiene una discontinuidad infinita en x =4 (asintota vertic )
@ Si existen y son finitos los limites laterales, pero no coinciden:

lim_ f(x) = lim_ f(x) = noexiste /im f(x), entonces:
x—a x—>at xX—a

S(x) tiene una discontinuidad de salto finito en x = a.

®@Si lim_ f(x) = lim, f(x) =1, esdecir, lim f(x) =1 yademis f(a)#/, entonces:
x—=a xoa x—a

() tiene una discontinuidad evitable en x = a.

. EJERCICIO RESUELTO

Estudia la continuidad de la siguiente funcion. En los puntos en los que no sea continua, in-
dica el tipo de discontinuidad que presenta:

xZ+x

SJ(x) = 2

X4 —-x-2

Representa los resultados obtenidos.

RESOLUCION

Dominio = R - {-1, 2. f(x) es continua en su dominio. Veamos los tipos de discontinuidades:

. , R x(x+1) _ = X _:1__ 1
Jom J@=m i Da-o T a3

Discontinuidad evitable en x = -1.
X 2
o lim f(x)= lim ——=[=]|.
x—2 S x>2 X—2 0
Discontinuidad infinita en x = 2. (Asintota vertical en x = 2).
Para representar este dltimo resultado, hallamos los limites laterales:

Iim_ f(x)= —o0 ; lz’m+ Sf(x) = +0
x— 2 x—2
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] .an continuas, indica el
0 Estudia la continuidad de las siguientes funciones. En los puntos en los que no s¢ in ¢ :

tipo de discontinuidad que presentan. Representa los resultados obtenidos:
2
o + 3.\'

2 . 2 1 N e T

> EJERCICIO RESUELTO

Estudia la continuidad de la siguiente funcion:

2x— x2si x<0

indica el tipo de
J(x)=({3x+1 siO<x<l1

En los puntos en los que no sea continua,

discontinuidad que presenta.
4 si x> 1

ResoLucioN

*Si x#0 y x#1 — f(x) es continua, pues esti formada por funciones continuas.

*En x=0:
lim f() = lim (2x—-x?) =0 No existe lim f(x).
x— 0" x>0 x>0
lim f(x)=1Ilim Gx+1=1 Discontinuidad de salto finito en x = 0.
x>0 x— 0t
*En x =1:
No existe f(1) = f(x) es discontinua en x = 1.

lim f() = lim Bx+1D=4) Iim f) =4
- x—>1 x—=1

x—1
lim f(x) = lim (4 =4 Discontinuidad evitable en x = 1.
x-1* x—1"

0 Estudia la continuidad de estas funciones. En los puntos en los que no sean continuas, indica el tipo de

discontinuidad:
:
.
3xi-1 si x<s-1 2* si x<0
a) f() = {2x¢+4 si -l1<x <2 b f() = {Va+1l si 0Sx<3
= : 2 siox>2 Ll\‘— 3 si x23
\
r ¢
v+ 1 :
i 8 si x<0 — si x<1
.\. ¥ N = - = -
QS = {x2+x si 0sx<l d f(x) 2% si 1<x<2
2 si x21 qu-4 si x>2
2
3 +me—1si x<1 . |
'- de m para que f(x)= sea continua en x = 1.
0 Halla el valor de I que /f e i o o
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