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| OPERAR CON NUMEROS REALES |

| OPERAR CON NUMEROS NATURALES |
Con los numeros naturales podemos realizar distintas operaciones:

Suma Resta Multiplicacion
2+5=7 5-3=2 3:7=21
Division Potencias Raices
24:6=4 23 =8 V25=5

OPERAR CON NUMEROS ENTEROS
Con los numeros enteros podemos realizar distintas operaciones:

Suma Resta Multiplicacion
—2+5=3 -5-3=-8 3(—7)=—21
Division Potencias Raices
24:(-6)=-4 (-2°=-8 Y¥—8=--2

OPERAR CON NUMEROS RACIONALES
Con los numeros racionales podemos realizar distintas operaciones:

Suma Resta Multiplicacion
1.3 7. 6_13 1 3_7 6_1 33_33_9
2 7 14 14 14 2 7 14 14 14 45 45 20
Division Potencias Raices
) 2
1.2 _15_5 2\ _4 100 10
4 5 42 20 3 9 —_— =
49 7

OPERAR CON NUMEROS IRRACIONALES
Con los numeros irracionales podemos hacer las mismas operaciones que con los otros
conjuntos numéricos. Nos vamos a centrar en las operaciones con radicales, repasando
todas las operaciones que se pueden hacer con ellos, desde el principio:

SIMPLIFICAR RADICALES
Hay diferentes casos, que vemos mediante ejemplos:

Ejemplo 1: (Extraer factores)
Simplifica v80

V80 =v2.2.2.2.5
=2.2.V50r4/5
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Ejemplo 2: (Extraer factores)
Simplifica V243

V2 = VT = VT3 =
=1/33-Y32=3/32 =39

Ejemplo 3: (Extraer factores)

Simplifica V27 - 314 . 54 = 2 .33 .53/23 .32
Ejemplo 4: (Simplificar indices y exponentes)

Si existe un numero natural que divida al indice y al exponente (o los exponentes) del
radicando, se obtiene un radical simplificado.

BRe=422.32=32.3=./8

a)

b) 1024 =310 _22 _ 4

| SUMAR Y RESTAR RADICALES

Solamente pueden sumarse (o restarse) radicales que sean semejantes (es decir, que
tengan el mismo indice y el mismo radicando).

Ejemplo:

a) 22 -42+2 =(2-4+1)2=-2

b) 335 -245-45=(3-2-1)# =0

c) VIZ-3V3 +2475 =422.3-33 +24/52 .3 =2/3-3/3 +103 =93

d) 43 +48 - %64 =427 +42° — 3R - 2 +\2 -2 =2
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A veces habra mezcla de varios radicales semejantes:

Ejemplo:

3V6 + 3V2 — V50 + V24 = 56 — 2/2

MULTIPLICACION DE RADICALES
Multiplicacion de radicales con el mismo indice
Para multiplicar radicales con el mismo indice se multiplican los radicandos y se deja el
mismo indice.

Ejemplo:

a) VZ-V3=VvZ3=16
b) ¥2-¥5=3%2-5=%10
A veces el resultado podra simplificarse:

Ejemplo:

VZE=VZ=\223=243

Multiplicacion de radicales con distinto indice

Primero se reducen a indice comun y luego se multiplican.

Ejemplo:

mec.m.(2,23,4)=12

1‘“‘{3_5 \(32 \/ 1\(3& 38 39 _ 1%{323 — 3 12311
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DIVISION DE RADICALES |
Division de radicales con el mismo indice
Para dividir radicales con el mismo indice se dividen los radicandos y se deja el mismo

indice.
b b

¢/128 :.{/128 zg:@:@

Y16 16

Ejemplo:

Divisidn de radicales con distinto indice
Primero se reducen a indice comun y luego se dividen.

Cuando terminemos de realizar una operacion simplificaremos el radical, si es posible.

Ejemplo:

| POTENCIAS DE RADICALES

Para elevar un radical a una potencia, se eleva a dicha potencia el radicando y se deja
el mismo indice.
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RAIZ DE UN RADICAL |

La raiz de un radical es otro radical de igual radicando y cuyo indice es el producto de
los dos indices.

Yz ="z

Ejemplo:
HSr‘ﬁ — zﬁ
RACIONALIZAR

Racionalizar radicales consiste en quitar los radicales del denominador, lo que permite
facilitar el calculo de operaciones como la suma de fracciones.

Podemos distinguir tres casos.

a

CASO 1: Racionalizacién del tipo b\E

Se multiplica el numerador y el denominador por \/E .

a a-Jc  a-Jc  a-c

bfc bjc-Jc b(ve) - bc

Ejemplo:

2.2 2.2 2.2 2

2
V2 I NZ 3(ff 32 3

Pagina5de 9



DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS Numeros y Algebra
Profesora: Eva Acosta 2017-2018

a
b 5e™

CASO 2: Racionalizacion del tipo

irl o=
Se multiplica numerador y denominador por ¥ ¢ .

a _ a. n cn—m _ a . nr‘c.n—m _ a. n C.n—m a : o cn—m
bic™ by Yo b by b-c

Ejemplo:

2 2 2.32° _
34 3377 337y

a

B _258_ 4
3

2 —
3 3 2 3

on

CASO 3: Racionalizacion del tipo ™ b+ \/E , ¥ en general cuando el denominador sea
un binomio con al menos un radical.

Se multiplica el numerador y denominador por el conjugado del denominador.

Ejemplo:

2 2:(V2+43)  2f2.243 _

&R B (] -

_2R2+23_22+23_ L5 553

2_3 1
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Ejercicios:
1. Simplifica los siguientes radicales:

a) 432= b Wpty* = c) 3/81x’y* = d) V625a°c? =

32 f 27 ) \V 68ac>
e) t ) m® 2722

2. Lavelocidad del sonido, V, en metros por segundo, en la superficie terrestre
viene dada por la siguiente férmula:

V = 20Vt + 273, donde t es la temperatura en grados Celsius.

a) ¢Cual es la velocidad del sonido cuando estamos a 15° C?
b) ¢éCual es la velocidad del sonido cuando estamos a 2° C?

3. Calcula las siguientes sumas y restas de radicales:

L 2V5 + 45 2.6 — 46

3.V8 —v2 4.3V75 + 25

5.V20 + 2V5 — 3V5 6.2V3 + 6 — 53

7.V12 + 2V3 - 53 8.3V6 + 3V2 — V50 + V24
9.V8a — V2a + 5V2a 10.1/54 + /24

11. 4354 +33/27 =

4. Calcula los siguientes productos:

1.2(v3 + 4v5) 2. v6(v3 - 2v6)

3.vV5(V5 —v2) 4.vV2(3V7 + 2V5)

5. Un rectangulo mide 5v7 + 2v/3 metros de largo y 6v/7 — 3v/3 metros de
ancho.
a) Calcula el perimetro de dicho rectangulo.
b) Calcula el 4rea de dicho rectangulo.
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6. Calcula los siguientes productos con radicales:

a) /3x4/3x =

b) a’b4/ab?3/a’h? =
c) hxd/x2x2x =

d) %24/4./8=

&) 43y \f3xy =

7. Calcula el resultado de las siguientes operaciones:

VB s g g

b) V/16 : V2 d) V2 - V/2* f)#:x’/zooo

8. Calcula el resultado de las siguientes operaciones:

a) 316:4/2 =
b) 4/a’b®:ab=
c) Yx? 4x =
d) 43/4:3J3=

9. Simplifica la siguiente expresién:

§at

10. Calcula el resultado de las siguientes operaciones:

a) (V2 b)(V3.2) o (V2»

11. Calcula el resultado de las siguientes operaciones:

)

«ff)

~
\
I

2017-2018
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12. Calcula el resultado de las siguientes operaciones:
2
A VW' bV o (V)

13. Racionaliza:

1) %
2) %
) L
oA
) 6+2\5
® 3:55
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